ZESTAW 2 u 
Zad.l 

Obliczyc pole obszaru, ograniczonego parabola y = x 2 i prosta 2z - y + 3 = 0. 
Zad.2 

Obi. dlugosc hiku krzywej y = ln(l - :c 2 ), 0 < x < 1/2. 

Zad.3 oo 

Zbadac zbieznosc calki niewlasciwej i obliczyc j%, jezeli jest zbiezna: j ^ 2 + 2a . + 5) 

'1 

Zad.4 

Rozwiazac uklad rownan z parametrem a. 
x-!+ 3rc 2 + xz+ 4x 4 = 2 
2:r x +102;2+5a;3+10a;'4= 10 
3x 1 +17x 2 +9x 3 +l6x 4 =a + 12 
Zad.5 



A 5 m 1 ^ 
3 A* 3 AU ! a M2 



Znalezc rownanie plaszczyzny. przechodzaeej przez prosta. k 



4x+ y—3z= 5 . , 

J i rowno 

13x+2y- 8^=20 



5i do 



f.<r=3+ s 
prostej ^ : \ 2/= r 2+2.s' . 

Z Si d 0 

Znale zc ekstrema fankg i danej wzorem J{x, y) = X s + V* - 2i 2 + 4rc;< - 2;; 2 , (x, ^ (0, Ok 




ZESTAW 9 
TZad.l 

Obliczyc pole figury. ograniczonej krzywvmi y — sm2x,y = siri2-\ tt/3 < x < 7r. 
Zad.2 

Obliczyc dlugosc hiku krzywej / 35 ^ C ° $ 5! + COS7 / ' 0 < * < 27r. Wskazowka. Zarowno a/(i) 5 jak 

[ 1/ == 5 sm t(l + cos t) ~ ~~ w 

i przedstawic w postaci sumy dwoch skladnikow - jeden zalezny od t, a drugi od 2t. Wyrazenie 

pod pierwiastkiem kwadratowym (suma kwadratow pochodnych) jest pebiym kwadratem. 

V- Zad.3 

oo 

Zbadac zbieznosc calki niewlasciwej i obliczyc j$, jezeli jest zbiezna: 



{x 2 + l)(x 2 + 4) 



clx 



^ Zad.4 

Rozwiazac uklad rownan z parametrem a. 
a;i+4^2+2^s+3s4- 1 
2x i +5^2+2^3+4^4 = -4 
-Xi+oX2+4:Xo+3x4^a + 7 
~* Zad.5 



Znalezc rownanie plaszczyzny, przec 

(x=3+2s 
prostej l 2 : < g/=2+ s . 

Zad.6 



a 5 z ,4 

aodz^cej przez prostg. h 



r Ax- y-iz=-ll 
6x+2y~-Az^ -8 



i rownolegiej do 



Znalezc ekstrema fmikcji danej wzorem f(x, y) = x 2 + #y + y 2 + — + gdzie x % y ^ 0. 

x y ^ 



im&v 4 U 4 ? 5 7 



ZESTAW P > ' a * ^fx 

? Zad - 1 ^ , ^ **** 

Obliczyc pole obszaxu, ograniczonego krzvwymi y = a; 3 , y 2 = x. - a X 4/*- X \ ^ 0 

o Zad.2 ' J f " kU^)-C 

' Obi. dhigosc hiku krzywej y = (x - 3)v^A 0 < x < 4. 3 *rC v " 

Zad.3 s 

i 1 



Zbadac zbieznosc calki niewlasciwej i obliczyc j^. jezeli jest zbiezna: / — — rr dx 



x(x 2 + X -h 1) ,, y a /» 



Zad.4 VQ^-/S" y ^ 3 1 



4 



Rozwiazac uklad rownan z parametrem a. , ^ a I a o y 

+4x2+2^3+3x4= i /f p - ; _ t _o V^oUr^^r 

2x!+5x2+2x 3 +4x 4 = -4 ^ D * H ' J s. 4 

-x 1 +5x 2 +4x 3 +3x 4 =a + 7 ^ H ^ I ®t+ 2 £_3 

Zad.5 5" i/V^W 

, v Znalezc rownanie plaszczyzny, przcchodzacej przez prosta, l\ : ^ l3^+2y— 82— 25 * r ^ wn °l^ e j 4° ^ 

fx=3+ a ! 
prostej k : < ?/=2+3s . 

Zad. 6 \^ 
Znalezc ekstrema fuukcji da nej wz orcm f{x,y) =~ x 3 + 3x?/ 2 - 15x — 12y. \ 



ZESTAW 3 
^ZadJ^ 

Obliczyc pole obszaru. ograniczonego parabola y = 2x - x 2 i prost% x + y = 0. 

"^ad^ J ^ _____ 

Obi. dlugosc hiku krzywej p = (2/3)(s - I) 3 / 2 , 1 < x < 4. U ( 4 i^f?0S\ ck 
Zad.3 6, ' 

oc 

Zbadac zbieznosc calki niewlasciwej i obliczyc ja, jezeli jest zbiezna: / — r— fix 

,/ x(x 2 - 2x + 5) 

Zad.4 

Rozwiazac uklad rownan z parametrem a. 

Xi -2^2—3^3+2^4= 1 

2a; i —3^3 =3 
3xi +2x 2 ~ 3x 3 - 2x 4 =G 
Zad.5 

f 2z = 8 

Znalezc rownanie plaszczyzny. przechodz^cej przez prostq, li : < |g a ,^_2 8^— 20 * r ^ wn °l e S^ e j 

prostej l 2 : < y=2+Ss . 
Zad£ 




nalezc ekstrema f unkcji danej wzo rem f(x,y) = x 3 + 3xy + y 2 




01 



pole obszaru, ograniczorv 
igose luku krzywej y ----- v 



aiami u — 



arcsiryp, 



y = AX (x > 0). 

< x < 9/16. 



zbieznose calki niewlaiciwe; ' bliczyc ;a, j -li jest zbiezna: 



X" X 




: uklad rowrian z para 
£3- rr 4 = 1 

.— 3 X.: — (1 



wname 



QY 



nee 



, f3a- y-3z=- 
rosta <! : < 5a . +2 i/-52=- 



1 rovs'iioic 



pro. 



,7=2+35 



, Z;id.I 
( Hjuczyc pole ol'iS-'-i.ni . din , 

Obi dlugosd luku krzywej i 

Zad J ' 

Zbadac sbiemono callri ale h 



: rowname piaszCzy: 



okst rema fuukgfi da 



Krzywy:ni 7/ 
• 9^ 



9 



Zj CO:-. 



>bliezY 



; a. 



prz 



fix, y) 



,0 < t < 7T, 



jest zbiezna: 



7T d& 



2. 



r<m:v,\<-/U;' i do 



?y 2 + - 6s - 4tt + 5 . 



^ZESTAW 11 

Obliczyc pole obszaru, ograniczonego parabolami y 2 — 8x i x 2 = 8y. 



Znalezc pole powierzchni bryly, utworzonej przez obrot krzywej y = -\/^(3 — x),0 < x < 3 wokol 

* "**7 . 7 144 

Zbadac zbieznosc calki niewlasciwej i obliczyc j^, jezeli jest zbiezna: / — - — — — dx 
— y (3x +3) ^ 

H^ozwi^zac uklad rownan z parametrem a. 
xi — 2x 2 — 3#3 +2x 4 = 1 
2xi -3x 3 =3 

3oojJu2^2 — 3x 3 — 2x 4 — a 
ad.5, 

Znalezc rownanie plaszczyzny, rownoleglej do prostej Zi : < 0 , i takiej, aby lezala na 



'x=3+3s 
niej prosta Z 2 • ^ y=2— s. 



[2x+2y-4:Z= 4 



Zad.6 1 ^ 5Q 2Q 7 ^ 

Znalezc ekstrema funkcji danej wzorem /(#, = H 1 , gdzie x,y ^0. £$/f)V^^ 
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